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CLASA A XII-A

Problema 1. Fie f1, f2, . . . , fn : [0, 1] → (0,∞) funcţii continue
şi σ o permutare a mulţimii {1, 2, . . . , n}. Să se demonstreze că
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Problema 2. Fie G = {A ∈ M2(C) | | det(A)| = 1} şi H = {A ∈
M2(C) | det A = 1}. Să se arate că G şi H ı̂nzestrate cu operaţia de
ı̂nmulţire a matricilor sunt grupuri neizomorfe.

Problema 3. Fie A un inel comutativ finit cu cel puţin două
elemente. Arătaţi că oricare ar fi numărul natural n ≥ 2, există un
polinom f ∈ A[X], de gradul n, care nu are nici o rădăcină ı̂n A.

Problema 4. Fie F = {f : [0, 1] → [0,∞) | f continuă} şi n un
număr natural, n ≥ 2. Determinaţi cea mai mică constantă reală c,
astfel ı̂ncât ∫ 1

0
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pentru orice f ∈ F .

Timp de lucru: 3 ore
Fiecare subiect este punctat cu 7 puncte.


